Observatii:
1) Nu intotdeatinaexista infimum sau/supréemum pentru o multime.
2) Se noteaza infA = infimum pentru A si sup’A = supremum pentru A.
3) Daca Jdinf A si infAe A= infA=minA.
IsupA si supAe A= supA=maxA.
Axioma lui Cantor: Orice multime de numere reale, nevidi, marginiti
superior admite supremum.
Teorema lui Arhimede: Va,beR,b>0,3neN" astfel incat a<nb .

Teorema: Va,beR cu a<b,Ir e Q astfelincit a<r <b.

VECINATATI

Fie aeR si r>0. Se numegste interval centrat in a un interval de forma
(a—r; a+r).Se numegte vecinatate a lui a orice multime V care contine un
interval deschis centrat in a.

Exemple:

1) (a;b) =V, ,Vx €(a;b) (V, — vecinitatea punctului x )

2) (a—r;a+r)=V,Yr>0

3) (g;0] =V ;[—0;a)=V ,;acR.

Fie AcR o multime. Elementul x e R se numeste punct de acumulare
pentru A daca in orice vecinatate a lui x exista cel putin un punct din A —{x}.
In caz contrar, el se numeste punct izolat.

Exemplu: Fie A=(7;8); Vx(7;8) avem: VV € W(x), Vn(A-{x}h)»T=

= x punct de acumulare pentru A, unde am notat W(X) = multimea

vecinatatilor punctului x.

SIRURI DE NUMERE

Se numegte sir de numere reale o functie u:N > R,

not
u(n) = u, = termenul general al girului

Se noteaza (u,,),.x -
Un sir de numere poate fi definit astfel:
a) precizind formula termenului general
Exemple: (u,),.ry; 4, =3n+2;

(U, ) perys U, =sinn .
b) precizand o relatie de recurenta intre termenii sirului
Exemple: (u, ), .n; Uy =7; u, =2u, 1 —5;

1

(un)nEN; Uy :1; U, = 2 5
u, 1 +1
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METODE DE INTEGRARE

.1) Intﬁgtgreﬂ_mngagh { | We kno
Ele B g I'= R. efﬁui?fupé‘hﬁderivahﬂec,u de,rwate]e continue,

Atunci fe' si g admit prlrmtwe si avem:

If{x)g (x)dx = f(x)g(x)—jg(x-}-f (x)dx (formula de integrare prin parti)
Exemplu:
_[lnzxdx = Ix"(]nzx)dx = xln’x - J.x-:(lnzx_)'dx =xIn® x - ZIInx%xdx

= xIn’x — ZIlnxa'x = xin’x— 2J-x"lnxdx = xn’x — 2xInx + ZIx-%d_x =

= xIn’x —2xinx + 2x + C
2) Prima metoda de schimbare de variabila
Fie I g¢i J doui intervale din R si @:I >R, f:J—> R doua functii cu ¢
derivabila pe I si f admite primitive. Dacd F este o primitiva a lui f atund
functia (f o).’ admite primitive,iar functia Fo@ este o primitivi a lui
(Fop)y', adica: flg(t))-@'(t)dt=Fop+C

INTEGRALA DEFINITA

O functie f:[a;b] > R se numeste integrabila daca exista un numar real |

cu proprietatea cd Ve&>0,37, >0 ai. orice diviziune A=(xy,xq,...,%,) a

intervalului  [ab] cu  |A|<7m, §i orice puncte intermediare
IR (1<r<n) are loc inegalitatea | o, (f;&) - I |< & .

322 j’ f(x)dx = integrala definitd de la ala b din f(x).

Observatie: Integrala nedefinita pentru o functie este o0 multime de numere;
integrala definita pentru o functie este un numar real.
Daca f,g:[a;b] — R functii integrabile si @ si feR atunci avem

b b b
[(af )+ Bgtodx = [ Fodx+ B[ g(x)dx

b a
[FGodx==[fCodx.
b
Daca f:[a;b] >R este o functie integrabila astfel incat f(x) >0, Vx €[a;b] atund
b
[feodx>0.

Daca f,g:[a;b] > R sunt doua functii integrabile cu f(x) < g(x) atunci avem

b B
j Flx)dx < j g(x)dx .

Daca f:[a;b] > R si ce(a;b) astfel incat f este integrabild pe [a;c] si [¢;b]
atunci f este integrabild pe [a;5] siavem

b c b
[FGdx = [ FGdx + [ Fx)d .




